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Problema

Vocé consegue encontrar outros pares de nameros (inteiros ou decimais) que se
comportam como estes?

4* = 2
Pista: Vocé pode comecar com um numero em particular — digamos, 5 — e procurar o
parceiro que combine com ele. Ou vocé também pode estudar uma conexao
algébrica entre esses pares ...

Observacao

Existem varias maneiras de lidar com este problema aparentemente complicado.
Digo “véarias”, mas elas definitivamente podem ndo ser as formas mais interessantes!

a) Tratamento algébrico
. a
Se a” = b" , entdo podemos dizer que p — %, de modo que
a = bx (sendoa>Db, x >1)
Depois, (bx)* =b ®¥
Assim, (bx)” = (b*)°
E, bx = b*
Finalmente, x = b *¥
Isto, agora, nos fornece uma forma pratica de gerar nUmeros gémeos para a e b,
usando X como parametro...

Digamos: Sex=2,entdo2 = b',eb =2, sendo a = bx = 4. O exemplo que temos
para comecar!

Sex=3,entdo3=b2,eb= 3 ,sendoa=bx=3.3.

1
Sex=3,entdo3=b2 eb= 3,sendoa=bx=3+3 ou 315

- 1
Sex=4,entdod=b3,eb= 34 ,sendoa=bx=4. V4 ou 415 etc. etc. etc.



1
Para isso, de modo geral, se b= ""{n,entdoa= ""(n"),0u b= i, ea=

n(ﬁ)

Agora temos um numero infinito desses pares, mas se esses Sd0 apenas um
pequeno subsistema de pares possiveis, eu ndo sei ... A abordagem grafica (abaixo)
mostra que é possivel escolher qualquer nimero inicial entre 1 e e, e que este sera
par de outro nimero maior do que e. Entdo, qualquer nimero entre 1 e e pode ser

expresso na forma b = "Vn , para um valor N ? Eu n&o sei!
b) Representacao grafica

Uma vez que q” =b",
Entdo, tomando os logaritmos: bloga=alogb

Entéo loga _ logb
a b
. . - log x . :
Isso sugere que visualizemos o grafico y = — e vejamos quais valores de x
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Por exemplo, consideremos uma linha de x = 3 * = 1.732 que intercepta a curva em
y = 0.1385, e a linha horizontal, por esse ponto cruza a curva hovamente em X =
5.083.

log x

Entdo, ambos os valores de x fornecem o mesmo valor de —y € satisfazem
nossa equacao original ¢” = b° . Eles séo, de fato, os gémeos que correspondem ao
valor paramétrico de x = 3 na representacao algébrica em A, acima.

Fica evidente que existe um numero infinito de gémeos, que se podem abstrair por
qualquer um dos meétodos, muito embora procura-los sem um meétodo sistematico
possa ser bem complicado!
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